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@ Thdai gian lam bai: 120 phat

“Trén budc dwong thanh céng khong co ddu chdn ciia ké lwoi biéng.”

Bai 1. Baban An, Binh va Chi cling mua d6 tai mot hiéu sach. An mua 1 bit chi, 15 quyén v3 va 2 biit may;
Binh mua 2 buit chi, 25 quyén v va 4 biit may; Chi mua 3 biit chi, 10 quyén vd va 6 bit mdy. Biét ring, An
mua hét 185 nghin dong, Binh mua hét 345 nghin dong. Hoi, Chi mua hét bao nhiéu tién?

Loi giai. Goi gid tién mdi biit chi, mdi quyén v3 va mbi biit mdy 1an luot 1a a, b, ¢ (don vi: nghin dong).
Theo gia thiét, ta c6
a—+ 15b +2c =185 (1)
va
2a + 25b + 4c = 345. (2)
Liy 2 x (1) — (2), ta dudc 5b = 2(a + 15b + 2¢) — (2a + 25b + 4c) = 25. Tit d6, két hop véi (1), ta dugc
a+2c = 185—3-25 = 110. Vay, tong s6 tién Chi da mua dd 1a

3a + 10b + 6¢ = 3(a +2¢) +2-5b =3-110 4+ 2-25 =[380]. O

Bai 2. Trén ban c6 nim tim thé, trén d6 dudc ghi cac s6 6, 14, 15, 25 va 35 (trén mdi thé ghi mot s6). Hai
ban Hung va Yén, mdi ban iy 2 trong 5 tAm thé d6. Biét ring, tich cdc sd ghi trén hai tim thé, ma mdi ban da
14y, 12 nhu nhau. Hoi, & tim thé con lai trén ban c6 ghi s6 may?

Loi giai. Tu gia thiét suy ra tich sb trén cac tam thé ma ca hai ban Iua chon phai 1a mot sé chinh phuong.
Miit khéc, ta thiy 6 - 14 -15-25-35 = (2-3 - 52 -7)? ciing 14 s6 chinh phuong, do d6 tAm thé con lai trén ban
phai ghi mot s6 chinh phuong, tic 1a s6 |25 | O

Bai 3. C6 3 chiéc thing, trong d6 thung 1 dang dung diy nudc, thung 2 va thung 3 khong ¢ nude. Néu dd
hét nudc tir thing 1 sang thing 2 thi méi duge 5 thung. Néu d6 hét nudc tir thing 1 sang thing 3 thi khi thung
3 day nudc, & thung 1 con lai 2 thung. Biét rang, c4 3 thung chiia dugde 260 lit nude. Hoi, thung 1 chita duge
bao nhiéu lit nuéc?

Loi giai. Tir gid thiét thit nhat suy ra thé thich thung 1 bang  thé tich thing 2, tic la thé tich thung 2 gip 3
1an thé tich thung 1. Tt gia thiét thit hai suy ra thé tich thing 3 bang 1 — 2 = 1 th€ tich thung 1. Nhu vay,
tOng thé tich ctia ba thiung bang 3 + 1 + 1 = %2 thé tich thang 1. Tir ddy, ta suy ra thung 1 chia dudc tong
cong 260 —+ % = lit nudc. [

Bai 4. C6 bén tAm ton giéng hét nhau, mdi tim déu c6 hinh tam gidc vudng véi canh huyén bang 2021 mm va
mot canh géc vudng biang 1945 mm. Tinh chu vi clia hinh nhan dudc, sau khi ghép 4 tim ton d6 nhu dudi day.
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Loi giai. Goi tén cac dinh cta hinh da cho nhu dudi day.
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Do cdc tAm ton gidng hét nhau nén EB = BF = AG = AH, AC = AD = AE = AF = 2021 (mm) va
DG = CH = 1945 (mm). Tt d6 suy ra chu vi p cua hinh da cho la

p=DG+GE+EB+BF +FH + HC + CA+ AD
= (DG + CH) + (AC + AD) + GE + GA + FH + HA
= (DG + CH) + (AC + AD) + (AE + AF)
= 21945 + 4-2021 = 11974 (mm).

Bai 5. Trong nim 2021 c6 bao nhiéu ngiy ma s6 thi tu thang va s thif tu ngay ctia né déu I sd nguyén td
(vi du 31/3 1a mot ngay nhu thé)?

Loi giai. Trudc hét, ta thiy sb thif tu thadng phai 12 mot s6 nguyén td khong vudt qua 12, d6 1a mot trong nim s
2,3, 5, 7, 11. Véi sb thit tu ngay, ta thiy c6 11 s6 nguyén t6 khong vuot qua 31132, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19,
23, 29, 31 ¢6 kha ning dudc dung lam sb thi tu ngay. D€ y rang thang 11 chi c6 30 ngay va thang 2 chi c6
28 ngay do 2021 khong phai nim nhuin, do d6 s6 ngay théa min yéu caulas-11 —1—-2 = ngay. [l

Bai 6. Ba ban Nobita, Xuka va Chaien cting nhau gp hac gidy. Biét riang, Xuka gip nhanh gip dbi Nobita,
con Nobita gip nhanh gip rudi Chaien. Tong s6 con hac ma Nobita va Chaien gap dudgc 1a 120. Hoi, Xuka
gip dugc bao nhiéu con?

Loi giai. Tu gia thiét suy ra tbc do gip ctia Chaien bang % tdc do ghp clia Nobita, suy ra s6 con hac ma Nobita
va Chaien gip dudc bang 1 + % e % s6 hac ma Nobita gip. Do dé6, s hac ma Nobita gip 1a 120 + % =72
con, suy ra so hac ma Xukadagapla72-2 = con. ]

Bai 7. Cho tam gidc ABC. Hoi, c6 bao nhiéu dudng thang chia tam gidc ABC thanh hai tam gic, ma mot
trong hai tam gidc d6 c6 dién tich gip déi dién tich tam gidc con lai?

Loi giai. PAu tién, ta thiy ring mot duong thang chia tam gidc thanh hai tam gidc nho thi dudng thang d6
phéi di qua mot dinh ctia tam gidc. Khi d6, hai tam gidc dudc chia c6 chung chiéu cao ha tir dinh ma dudng
thang da di qua, nén d€ chia dugc thanh hai tam gidc thda man cac yéu cau thi dudng thiang dé phai di qua
mot diém chia canh ddi dién véi dinh ma dudng thang d6 da di qua thanh hai doan ma d6 dai doan nay gip
d6i doan kia. R6 rang trén moi doan thang c6 hai diém nhu vy, nén sd dudng thang théa man yéu cau la
2.3 =6 dudng thing. O

Bai 8. Pitm = 327. Goi x 12 s6 tuy nhién thda man m™ = 3*. TIm s6 tu nhién n sao cho 3" = x.
Loi giai. Theo gid thiét, ta c6 3* = m™ = (3%27)" = 327" Do d6 x = 27m = 27-3%7 = 330 Visb tu
nhién n théa man 3" = x nénn = . O

Bai 9. Ngudi ta son toan bd 6 mit ctia mot khdi 1ap phuong bing gd, canh 3 dm, va dung hét 360 gam son.
Sau d6, ngudi ta cat khéi 1ap phuong thanh 27 khéi 1ap phuong nho rdi nhau, ¢6 canh 1 dm. Hoi, can dung
thém bao nhiéu gam son dé€ son hét nhitng mit chua dudc son cia tit ca cac khdi 1ap phuong nhd?



Loi giai. Theo dé bai thi 360 gam son da dudc ding d€ son 6 - 3 - 3 = 54 (dm?) dién tich bé mit khéi 1ap
phuong 16n, tic 1a ctt 3dm? dién tich thi can 360 + (54 + 3) = 20 (gam) son. Sau khi cit thi tdng dién
tichbé mit1a27-6-1-1 = 162 (dm?), nén can phai son thém 162 — 54 = 108 (dm?). Vay can dung thém
20-(108 +3) = son dé son hét nhiing mit chua dugc son cia tt ca cac khdi 1ap phuong nhd. [

Bai 10. Chiéu cao trung binh ctia Xuan va Ha 16n hon chiéu cao ctia Xuan 2 cm. Chiéu cao trung binh cia
Xuan, Ha va Thu 16n hon chiéu cao trung binh cua Xuéan va Ha 2 cm. Hoi, Thu cao hon Xuén bao nhiéu cm?

L&i giadi. Vi chiéu cao trung binh clia Xuan va Ha 16n hon chiéu cao cia Xuin 2 cm nén téng chiéu cao ciia

Xuén va Ha 16n hon hai 1an chiéu cao ctia Xuan 4 cm. (1)
Tir gia thiét, ta ciing c6 chiéu cao trung binh ctia Xuan, Ha va Thu 16n hon chiéu cao ctia Xuan 4 cm. Suy ra
tong chiéu cao ctia Xuan, Ha va Thu 16n hon ba 1an chiéu cao ctia Xuan 12 cm. (2)
Tu (1) va (2), ta suy ra Thu cao hon Xuan 12 — 4 = . ]

Bai 11. Trong 2021 sd nguyén duong dau tién, c6 bao nhiéu sd khong chia hét cho 3 va céc chit s6 ctia né
chi l1a 0 hoac 2?

Loi giai. Cac sd chi gdm céc chit s6 0 va 2 trong 2021 s6 nguyén duong dau tién 1a 0, 2, 20, 22, 200, 202,
220, 222, 2000, 2002, 2020, trong d6 0 va 222 chia hét cho 3. Viy ¢6 | 9| s6 thda man yéu ciu. O

Bai 12. SO N = a22...22b c6 2021 chit s6, trong d6 tt ci cac chif sb nam giita hai chit s6 a va b deu 1a 2.
Biét rﬁng, N chia hét cho 72. Tim a, b.

Loi gidi. Vi 72 = 8 -9 va 8, 9 nguyén t6 cing nhau nén d€ N chia hét cho 72 thi N phai chia hét
cho 8 va 9. Ta thiy N ¢6 2021 — 2 = 2019 chit s6 2 khong k€ a, b nén tdng cic chit sb cia N la
a+b+2-2019 = 4038 + a + b. Tong nay phai chia hét cho 9 nén a + b + 6 chia hét cho 9.

Mt khac, do N chia hét cho 8 nén sb 22b chia hét cho 8, tic 14 s6 220 + b = 216 + b + 4 chia hét cho
8.Suyrab + 4 chiahétcho 8. Ma0 < b < 10 nén b = 4. Tix d6, ta c6 a + 10 chia hét cho 9. Dé& thiy
9<a+10<27néna+10 =18, suyraa =8.Vay (a. b) = (8. 4)|. O

Bai 13. M&i ban An, Binh va Cuong déu viét ra danh sach 20 quyén truyén tranh minh da doc trong ky nghi
Tét vira qua. Sau khi gach bé tén nhitng quyén truyén dudgc nhiéu hon mot ngudi doc, danh sach clia An con
lai 13 quyén, danh sach ctia Binh con lai 16 quyén. Hoi, danh sich ctia Cuong con lai it nhat bao nhiéu quyén?

Loi giai. Tu gia thiét suy ra An va Cuong doc chung t6i da 20 — 13 = 7 quyén, con Binh va Cuong doc
chung t6i da 20 — 16 = 4 quyén. Do d6, danh séch ctia Cuong c6 it nhat 20 — 7 — 4 = | 9| quyén. O
Bai 14. Tim sb chinh phuong nhé nhit ¢6 ding 4 uéc nguyén t6 phan biét.

Loi giai. RO rang bon udc ndy nguyén t6 ciing nhau, va do s6 can tim 1a sb chinh phuong nén sé mii ctia mi
udc nguyén t6 phai 1a sd chin khac 0. Tir d6 suy ra s6 nhd nhit can tim1a (2-3-5-7)% = 44100/, ]

Bai 15. Mot ngudi ddi mot t& 200 nghin dong thanh cic td tién c6 ménh gia 1 nghin dong, 2 nghin dong
va 5 nghin dong (mbi loai ménh gia déu c6 it nhit mot t5). Biét rang, sb td 2 nghin dong gip 10 1an s6 to 1
nghin dong. Héi, c6 bao nhiéu td 5 nghin dong?

Loi gidi. Goi x 12 s6 cac to tién ménh gid 1 nghin dong va y 12 s6 cdc to tién ménh gia 5 nghin dong. Khi
dé, ta c6 10x 1a sd céc t tién ménh gia 2 nghin dong. Theo gia thiét, tacé 1-x + 2-10x + 5.y = 200, hay
21x 4+ 5y = 200.

Tir day, dé thiy x chia hét cho 5. Ngodira, viy = 1 nén 21x < 195, tlic x <9.Ma x > 1 nén x = 5. Suyra

y = 200212 = 19 Vay ¢6 tht cd to tién ménh gid 5 nghin dong. D
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Bai 16. Ta viét 10 s6 nguyén duong dau tién thanh “hinh tam gidc” nhu sau.
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Hdi, néu tiép tuc viét cac sb nguyén duong tiép theo, theo quy tic dugc thé hién & hinh trén, thi s6 2021 nim
0 cOt thd bao nhiéu, tinh tu trai qua phai?

Loi giai. Theo quy tic viét nhu trén, khi viét dugc di n cot thi s6 luong sd di dugc viét 1a

nn+1)

I+243 4 +n=—

Ngoai ra, s6 cudi ciing ctia mdi dudng chéo (doc tir trén xudng va tif qua phai) déu nam & hang dudi cing va
bang ““F) Ta thiy 63 - 64 = 4032 < 4042 = 22021 < 4160 = 64 - 65 nén $2%* < 2021 < 45 ‘suy ra
s6 2021 nam trén “dudng chéo* thit 64. Vi cch viét clia ta theo thi ty tif trdi sang phai nén s6 2021 sé& nam &

cot thit 2021 — 9284 = [ 5] tinh tir trdi qua phai. O

Bai 17. K& tii khi c6 lon tiét kiém, mbi ngay An déu bd vao lon k nghin dong, véi k 12 mot sd nguyén duong.
Tinh dén hét ngay sinh nhat hom nay, An bd 1on dudc 500 nghin dong. Tinh dén hét ngay dau tién clia thang
sinh nhat nim nay, An bé 1on dudc 400 nghin dong; tinh dén hét ngay cudi cling clia thang d6, An bd Ion
dudc 535 nghin dong. Hdi sinh nhat cia An 13 ngy, thiang nao?

Loi giai. Theo gia thiét, ta thiy k 12 mot uSc chung ctia 500, 400 va 535 nén k = 1 hoidc k = 5. Do d6,
khong ké ngay thii nhét thi trong thidng d6 An da bd thém dugc 535—400 = 135 nghin dong. Vi mbi thang chi
¢6 t6i da 31 ngay nén k = 5. Suy ra, s6 ngdy trong thang d6 1a 132 + 1 = 28, nhu vdy thang d6 1a thang Hai.
Miit khéc, ta thiy rang, tif lic bt dau thdng dén hét ngay sinh nhat cia An la da trai qua 2202490 4 1 = 21

ngay. Vay, sinh nhat ctia An la ngay |21/2|. O

Bai 18. C6 bao nhiéu phén s6 toi gian %, ma a, b la cac s6 nguyén duong, b > 1, théa man ab = 210?

Loi giai. Pau tién, ta tim c4ch phan tich 210 thanh tich ctia hai s6 nguyén t6 cung nhau. Vi210 =2-3-.5.7
nén ta cé 8 cach phan tich nhu sau

210=1-210=2-105=3-70=5-42=7-30=6-35=10-21 = 14 - 15.

Ta thiy rang, trit cich dau tién chi tao ra dugc mot phan sb, mdi cac con lai déu tao ra dugc hai phan s6. Do
d6, co titca 7-2 + 1 =| 15| phan sb théa man yéu cau. O

Bai 19. Mot quan giai khat c6 6 binh dung nudc hoa qua, trong d6 c6 1 binh nudc Mg, cac binh con lai dung
nuée Dau va nuée Sau. Thé tich nude hoa qua trong cac binh 1a 15¢, 10£, 18¢, 194, 20£, 31 £. Biét rﬁng
s6 lit nudc Dau gip doi sb lit nude Sau. Hoéi quan d6 c6 bao nhiéu lit nuée Mo?

Loi giai. Tu gia thiét suy ra tdng s6 lit nudc Dau va Sdu gip 2 + 1 = 3 1an s6 lit nudc Siu, do d6 phai 1a boi
ctia 3. Tong s6 lit nudc ca ba loai1a 15 4+ 10 + 18 4 19 4+ 20 + 31 = 113 12 mot s6 chia 3 du 2, do d6 sb lit
nu6c Mo ciing phai 1a mot s6 chia 3 du 2. Chi ¢6 sb 20 théa man diéu nay. Vay quan c6 | 20 |lit nuc Mo. [

Bai 20. C6 bao nhiéu cach Xép nam ban An, Binh, Chi, Duy, Giang thanh mot hang doc sao cho An va Chi
cung dung trudc Giang, con Binh ding truéc Duy?

Ldi giai. DAu tién, ta chon hai vi tri cho Binh va Duy. D€ y ring v6i mdi cach chon hai trong nam vi tri, chi
¢6 ding mot cach xép ma Binh diing trudc Duy, do d6 ¢ 52;4 = 10 cach chon vi tri cho Binh va Duy. Sau khi
xép chd cho Binh va Duy thi con lai ba vi tri, ta thiy Giang diing duéi hai ngudi con lai nén Giang chi ¢6 1
cach chon vi tri 12 vi tri duéi cling trong ba vi tri con lai nay. Con lai hai vi tri d€ xép An va Chi, dé thiy c6 2
cach xép. Vay s6 cach xép théa man yéu caula 10 -2 = cach. O



